Analisi Matematica I - Prova Scritta - 13 luglio 2020 [0000]-p1/3

(.1) [Var. 1] In quale dei seguenti casi 'insieme A C IR verifica la proprieta: «Ogni punto di A é interno ad A»?
(J @ [F]A={xeR: Y n" converge }.
) A=Q
(J () A={x€e€R:Y5 ;" nonconverge}.

- (d)A:{%:nelN\{O}}.

(:2) [Var. 1] Qual ¢ la soluzione di massimo modulo dell’equazione complessa z> — (5i + 14)z + 2(5i + 12) = 0?

) (@) [=] 12 + 5i. | (3 (c) 5+ 12i.
3 () 12—5i. O (@ 5-— 12i.

(:3) [Var. 1] Sia f : R — R continua e tale che f(1) = 0. Perché f3, cio¢ la funzione x (f(x))s, sia
differenziabilein x =1 ¢

(3 (a) [=] sufficiente che f(1+t) = o(|t|"/?) per t — 0.
() (b) necessario che f sia differenziabile in x = 1.

(J (c) sufficiente che f° sia differenziabile in x = 1.

(] (d) necessario che f(1+t) = o(|t|) per t — 0.

(:4) [Var. 1] 1l seguente limite

6sin(cos x — 1) + 3x% + cos(sin(x2/v/2)) — 1

xlijgr x6
vale
O @l=% O w©o
O ® 5 ) @ +o

(.5) [Var. 1] Data una successione a termini positivi 4, > 0 con n > 2, quale, tra le seguenti, & una condizione
sufficiente per la convergenza della serie

—+00
Y e ™2
n=2
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() (@) [=]ayp1 > 1+ay perognin > 2 ‘ (J (¢) an > logn per ognin > 2

(J (b) a, <logn per ognin > 2 (] @) limy 10 ay = +o0

(.6) [Var. 1] Siaa > 0. La serie
Z (1+n"2)*1+n?)" (log(1+n_3)>a
converge se e solo se
J @ [Fla
O ® a>
) a>
O @a>

Ni— Q= oy

(.7) [Var. 1] Sia f : R — R tale che f(3) = 7. Perché x( = 3 sia punto di massimo assoluto per f &

(] (a) [=] necessario che f sia superiormente limitata.
(] (b) sufficiente che f sia crescente in (—oo, 3) e decrescente in (3, +0).
() (c) necessario che f sia derivabile in xg = 3 e f'(3) = 0.

(] (d) necessario che f sia continua in xg = 3.

(.8) [Var. 1] Perognit € R, definiamo f;(x) = min{sinx, t} per ognix € [0, 27]. Quanto vale il lim;_, f027r fi(x) dx?

(J (@) [=]0 | (J () —0
) (b) 4o () (d) non esiste

(.9) [Var. 1] 1l seguente integrale

/271n(1+f)+1d
1

Vx2In2

vale:

O (@ [=) 18 | O @) | O 32 | O3 @ 30

(.10) [Var. 1] Si consideri I'insieme

Q= {t € R | I'integrale fol % é convergente} .

Quanto vale sup ()?
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O (@ [=]1 | O3 (c) +oo
D ®o O @ 1/2

(-11) [Var. 1] Sia f : R — R una funzione derivabile due volte con continuita (cioe di classe C?) tale che f(0)=1
e
f(x) = f(x)+e ¥, perognix € R.

Allora il suo polinomio di Taylor del secondo ordine P;(x) centrato in x = 0 & dato da

O @ [ Pa(x) = 14 2x + 322 O © Pa(x) =1+2x — 3x?
() (b) non esiste O @ Po(x) =1+2x — 22



